第八章  专题拓展
§8.5  开放探究型
[ 第1题]　(2014江苏镇江,28,10分)我们知道平行四边形有很多性质.
现在如果我们把平行四边形沿着它的一条对角线翻折,会发现这其中还有更多的结论.
【发现与证明】
▱ABCD中,AB≠BC,将△ABC沿AC翻折至△AB'C,连结B'D.
结论1:B'D∥AC;
结论2:△AB'C与▱ABCD重叠部分的图形是等腰三角形.
……
请利用图1证明结论1或结论2(只需证明一个结论).
【应用与探究】
在▱ABCD中,已知∠B=30°,将△ABC沿AC翻折至△AB'C,连结B'D.
(1)如图1,若AB=[image: image1.png]


,∠AB'D=75°,则∠ACB=________°,BC=________;
(2)如图2,AB=2[image: image2.png]


,BC=1,AB'与边CD相交于点E,求△AEC的面积;
(3)已知AB=2[image: image3.png]


,当BC长为多少时,△AB'D是直角三角形?
[image: image4.jpg]



[ 第2题]　(2014广东,25,9分)如图,在△ABC中,AB=AC,AD⊥BC于点D,BC=10 cm,AD=8 cm.点P从点B出发,在线段BC上以每秒3 cm的速度向点C匀速运动,与此同时,垂直于AD的直线m从底边BC出发,以每秒2 cm的速度沿DA方向匀速平移,分别交AB、AC、AD于点E、F、H.当点P到达点C时,点P与直线m同时停止运动.设运动时间为t秒(t>0).
(1)当t=2时,连结DE,DF.求证:四边形AEDF是菱形;
(2)在整个运动过程中,所形成的△PEF的面积存在最大值.当△PEF的面积最大时,求线段BP的长;
(3)是否存在某一时刻t,使△PEF是直角三角形?若存在,请求出此刻t的值;若不存在,请说明理由.
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[ 第3题]　(2014浙江绍兴,24,14分)如图,在平面直角坐标系中,直线l平行于x轴,交y轴于点A,第一象限内的点B在l上,连结OB,动点P满足∠APQ=90°,PQ交x轴于点C.
(1)当动点P与点B重合时,若点B的坐标是(2,1),求PA的长;
(2)当动点P在线段OB的延长线上时,若点A的纵坐标与点B的横坐标相等,求PA∶PC的值;
(3)当动点P在直线OB上时,点D是直线OB与直线CA的交点,点E是直线CP与y轴的交点,若∠ACE=∠AEC,PD=2OD,求PA∶PC的值.
[image: image6.jpg]



[ 第4题]　(2014江苏连云港,27,14分)某数学兴趣小组对线段上的动点问题进行探究.已知AB=8.
问题思考:
如图1,点P为线段AB上的一个动点,分别以AP、BP为边在同侧作正方形APDC、BPEF.
(1)当点P运动时,这两个正方形的面积之和是定值吗?若是,请求出;若不是,请求出这两个正方形面积之和的最小值.
(2)分别连结AD、DF、AF,AF交DP于点K.当点P运动时,在△APK、△ADK、△DFK中,是否存在两个面积始终相等的三角形?请说明理由.
[image: image7.jpg]



图1
问题拓展:
(3)如图2,以AB为边作正方形ABCD,动点P、Q在正方形ABCD的边上运动,且PQ=8.若点P从点A出发,沿A→B→C→D的线路,向点D运动.求点P从A到D的运动过程中,PQ的中点O所经过的路径的长.
[image: image8.jpg]



图2
(4)如图3,在“问题思考”中,若点M、N是线段AB上的两点,且AM=BN=1,点G、H分别是边CD、EF的中点.请直接写出点P从M到N的运动过程中,GH的中点O所经过的路径的长及OM+OB的最小值.
[image: image9.jpg]



图3
[ 第5题]　(2014福建福州,21,13分)如图1,点O在线段AB上,AO=2,OB=1,OC为射线,且∠BOC=60°,动点P以每秒2个单位长度的速度从点O出发,沿射线OC做匀速运动,设运动时间为t秒.
(1)当t=[image: image10.png]


秒时,则OP=________,S△ABP=________;
(2)当△ABP是直角三角形时,求t的值;
(3)如图2,当AP=AB时,过点A作AQ∥BP,并使得∠QOP=∠B.求证:AQ·BP=3.
[image: image11.jpg]
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图1　　　　　　　　　图2
[image: image13.jpg]



备用图
[ 第6题]　(2013江苏盐城,28,12分)如图①,若二次函数y=[image: image14.png]


x2+bx+c的图象与x轴交于A(-2,0)、B(3,0)两点,点A关于正比例函数y=[image: image15.png]


x的图象的对称点为C.
(1)求b、c的值;
(2)证明:点C在所求的二次函数的图象上;
(3)如图②,过点B作DB⊥x轴交正比例函数y=[image: image16.png]


x的图象于点D,连结AC,交正比例函数y=[image: image17.png]


x的图象于点E,连结AD、CD.如果动点P从点A沿线段AD方向以每秒2个单位的速度向点D运动,同时动点Q从点D沿线段DC方向以每秒1个单位的速度向点C运动,当其中一个点到达终点时,另一个点随之停止运动,连结PQ、QE、PE,设运动时间为t秒,是否存在某一时刻,使PE平分∠APQ,同时QE平分∠PQC?若存在,求出t的值;若不存在,请说明理由.
[image: image18.jpg]



图①　　　　　　　　　　　图②
[ 第7题]　(2013山西,26,14分)综合与探究:如图,抛物线y=[image: image19.png]


x2-[image: image20.png]


x-4与x轴交于A,B两点(点B在点A的右侧),与y轴交于点C,连结BC,以BC为一边,点O为对称中心作菱形BDEC,点P是x轴上的一个动点,设点P的坐标为(m,0),过点P作x轴的垂线l交抛物线于点Q.
[image: image21.jpg]



(1)求点A,B,C的坐标;
(2)当点P在线段OB上运动时,直线l分别交BD,BC于点M,N,试探究m为何值时,四边形CQMD是平行四边形,此时,请判断四边形CQBM的形状,并说明理由;
(3)当点P在线段EB上运动时,是否存在点Q,使△BDQ为直角三角形.若存在,请直接写出点Q的坐标;若不存在,请说明理由.
[ 第8题]　(2012福建泉州,25,12分)已知:A、B、C三点不在同一直线上.
(1)若点A、B、C均在半径为R的☉O上,
i)如图①,当∠A=45°,R=1时,求∠BOC的度数和BC的长;
ii)如图②,当∠A为锐角时,求证:sin A=[image: image22.png]


;
(2)若定长线段BC的两个端点分别在∠MAN的两边AM、AN(B、C均与A不重合)滑动,如图③,当∠MAN=60°,BC=2时,分别作BP⊥AM,CP⊥AN,交点为P,试探索:在整个滑动过程中,P、A两点间的距离是否保持不变?请说明理由.
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